JOXE YJYAP

EOHO TEOMETPUCKO TOJIKYBAKE
3A CPEAHATA KPUBUWHA

|
(MpumeHo Ha 80 jaHyapwu 1950 rog.)






JOXE YNMYAP

EOAHO TEOMETPUCKO TONKYBAHE
3A CPEOHATA KPVBUHA

Llenta Ha oBOj Tpyn € [aBatbe O6OMLITYBake Ha eaHo
reoMeTpUCKO TOJIKYBak-e Ha (o/ieKcujata npy NPOCTOPHUTE KPUBU
3a cpefHaTa KpuBMHA MNPV MOBPBHUHUTE, K3KBO LUTO HE CPeT-
HaB BO /iMTepaTypaTta LWTO M4 6Gelle AocTanHa.

1 WcnepyBajku ja egHa pageHa Kpuvea j =Yy(S), Kage wWTO
S e NPUPOAHMOT MNapamMeTap, OKOJly efHa Hej3nHa Touka oa
KOja LWTO ro Mepute W NakoT S, JobvBamMe CO KaHOHWYKO
npeTcraByBarwel) Ha komBaTa OKOJly Taa TOYKa 3a pactojareto
d Ha npowu3BosiHaTa Touka M of KpuBata A0 Hej3nHaTa peKkTu-
hMKaymMoHa paMHVMHa BO A pasBUTUETO

P A
ms-\ m
2p 6p2
1 . ,_dp
Kage LIJTO—P e nekcujata, a p = jg ' 38 TouKata A. OTTyKa
eneaysa
1 lim 4
P s>0s2 (D

2. Penauymnjata (1) ywte He e nogecHa 3a obonwTyBakeE.
3aToa o4 Hea Ke mM3BeAeMe Apyra, npuiarofeHa 3a Toa.

Heka e I pacTojatbe Ha oOpTOroHasiHata npoekupja Ai'
o4 TouykaTa M Ha cnomeHartaTa peKTUMKaLuMoHa pamMHUHa [0
Toukata A. Toraw, nopagu

) Bl/l,qsl/l Ha np.: W. Blaschke, Vorlesungen iiber Differentialgeometrie Bd. I,
Berlin, 3945, S. 26.
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LUTO NIECHO ce MOKadKyBa, BaxKm ocBeH (1) v penaumjata

1. lim 2 2
p >0 r4 (e>
3. Cera mMoxeme pfa nokakeme fgeka Mpy NoBpBHMHATa

z =z(x,y) 3a Hej3anHaTa cpedHa KpuBMHa H BO cekoja Touka 3a
Koja WwTO yHKuUunjaTa z(x,y) [A03BOMyBa pasBuBarel), Ba>KA?
penauyujata, cocemM aHanorHa Ha (2).

Bakn mmeHo

H=\TL? (3>
>0 r
Kage LWTo dcpe cpeaHo paCTOjaI-be Ha OHMe TOYKKM Oopf MNOBL

HaTa LWTO Ce Ha UCTO pacTojakbe I Off HopMasiata Ha NMoBpPBHU-
HaTa BO A, [0 TaHreHumjasiHaTa paMHMHA HA Taa NOBPBHMHA BO A

Jdokas:
MNpaBoarnara KoopAuHaTHa cucTemMa ja rnocraByBamMe Taka
[a BO pasBUTMETO Ha (yHKumjaTal yeaony Taut

KOja WITO He WHTepecyBa cpegHaTta KpuBMHA Ha MNOBPBHUHATA,
ognagHe KOHCTAHTHWOT, JIMHeapHUTE W MeLWaHMOT KBadpaTeH
unieH. PaBeHKaTa Ma MOBPBHMHAaTa — HEj3MHOTO KaHOHUYKO pas-
BUTEN— € TOorauu

z=-y (ax2+ by .-,

MoBpBHUHaTa (4) ja nma Xy- KOOp[
CBOja TaHreHuujasiHa pamMHMHa BO A, X- M Y- OCKW KaKO [/laBHW
npaBuy BO A, a r/laBHUTE KPUBMHM 3a Taa TOYKa ce

1 A
”m 7 K b
MpejayBajku KOH MOMapHUTE KOOPAMHATU
x=r CCS ¢, =r sin @
nobusame, 3a r =const.,
2
Zitrdcp =J zrdcp/h-r ()
wim
/71 1
2d m)+r3(---)
_1/1 .
W, nopaau = + n penayujata (3).

1) foBonHO 6M 6UNI0 fJa ce MpPeTnocTaBu camo f[eKa PyHKumjata uma BO HEKoja OKO
/MHA Ha Taa TouKa HenpekvHaTW HapAujasHu U3BOAN [0 BKAYUMTENHW TPeTu pef.
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M. YIHAP

OOHA TEOMETPUYECKAA NHTEPMPETALINA
CPEAHEN KPVNBW3HbI

(BobiBog)

B a3Toii pab6oTe paHo 0606LieHMe OAHOI TeOMeTPUYECKO WHTep-
npetauun aeKcMyM MPOCTPAHCTBEHHbIX KPUBbIX ANS CpefHel  KPUBW3HbI
‘oBepxHOCTH.

Mcxoaa oT M3BECTHOW penayumn

1 2d
< Ema,

P s»0

TAe — npeacTaBnsieT (MIEKCUO [aHHOW KPWBOW JIMHUM B HEKOTOPOM TOUKe

Ay d paccTositHMe Mpou3BOSbHOU Toukum M KpuBOl [0 €€ PpeKTU(MKALMOH-
HOIA NNOCKOCTW B Touke A, a S agnuH/ gyrun Kpueon nuHm oT A go M, —
NPUXOAUM K pensaummn

g=1 2dcp
r_

rae W cpefHaa KpuBM3HA [aHHOW MOBEPXHOCTM B HEKOTOPOW Touyke A, a
dcp — cpefiHee pacCTosiHMe TOYeK, HaXOASILMXCA Ha PacTosiHUM [ OT HOp-
ManM K MOBEPXHOCTM B TOYKe A, A0 KacaTe/lbHOW M/IOCKOCTU K MOBepx-
HOCTU B Touke A.

JOZE ULCAR

EINE GEOMETRISCHE DEUTUNG
DER MITTLEREN KRUMMUNG

(Auszug)

Hier bandelt es sich um eine Verallgemeinerung einer geometrischen
Deutung der ersten Krimmung der Raumkurven auf die mittlere Krimmung
ﬁlerb Flachen, welche ich in der mir zugéanglichen Literatur nicht begegnet

abe.

1. Fur eine gegebene Kurve £=£ (s), wo s ihr Bogen, gemessen
aus einem ihren Punkte A, ist, gibt uns ihre kanonische Darstellung fiur
die Entfernung d "eines beliebigen Punktes M der Kurve von ihrer rekti-
fizierenden Ebene in A die Entwichlung

2p'STRL

wobei die erste Krimmung, p'=" , fur den Punkt A ist. Demnach wird
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2. Aus der Relation (1), die noch nicht fur Verallgemeinerung
geeignet ist, bekommt man, wenn man mit r die Entfernung der Ortogo-
nalprojektion AT des Punktes Al auf die erwahnte rektifizierende Ebene
vom Punkte A bezeichnet, wegen

was man leicht nachweist, die fir Verallgemeinerung angepate Relation
1_ . 2d
—= hm — - .
P r>0r2 @

3. Man beweist jetzt gleich daB es bei der Flache z=2z(x,y) fur
ihre mittlere Kruimmung H in jedem ihren Punkte, wo die Funktion 2 (X,y)
Entwicklung erlaubt-oder mindestens in einer Nahe, dieses Punktes
partielle stetige Ableitungen bis einschlieBlich dritter Ordnung hat-eine
der Relation (2) ganz analoge Beziehung besteht.

Es gilt ndmlich

H= fim 20M 3
-0

wo dm die Mittelentfernung der im Abstand r von der Flachennormale
durch A sieh befindenden Flachenpunkte von der Tangentialebene der
Flache im A ist.

In der Tat, wahlt man die Tangentialebene in A als Xy - Koordina-
tenebene, dann bekommt man bei geeigneter Wahl der X- undy- Achse*
fur die Flachengleichung ihre kanonische Entwicklung

2=y (ax2+by2+

wo n =£1—und £=-22 die Hauptkrimmungen der Flache in A sind. Geht

man dann zu den Polarkoordinaten
X*=Vcos ¢, y=r Sin @
Uber, bekommt man bei r=const.

g
>«rdm= Jzrd<p=y > 8(a+*)+/-4(---)»

oder

2aT=r2'T LXK H>Kj+r3('")

=J-/JL+JL  die Bezieh 3).
und, wegen H 2(« 1 ie Beziehung (3)



