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OPAIOCJIAB C. MUTPUNHOBWH
O AJITEBAPCKUM WPALIMOHATHUM JEOHAYVHAMA

naBa npea

1 TMocmaTpajMo jegHavnHy
l:P P2_ Pn \

F\z,s/Puy/Pt, 0, W
rae cy:
° pv (r=1, 2....... n) uenm No3uTUBHWM 6pojeBunl);
2° Pv (r-1,2,..., ) noamHOM1 Mo z =Xx-\-iy umju cy Koe-

dmanjeHT KOMMNAeKCHN 6pojesw;

3° F nonnHOM Mo HasHayeHWW aprymeHTMMa ca KOMIIeKC-
HAM KoehuLmnjeHTUMA.

AKO ce cTaBu

(r-1,2,...,9),
jegHauvHa (1) nocTtaje
F( Z, tit  t2,-..,in) =0.
JegHauvHa (3) U jeaHauvHe
PV(z) = 4
(r=I,2

UnHe 3ajegHo cuctem of (N+1) jegHadMHa y KojuMa ce  Bulle
He jaB/ba HMjedaH M3pa3 Mof 3HAKOM KOpeHa.

m Cnyyaj Kaga cy Pv uenu HeraTuBHu 6pojeBuM MAM pPasNoM/beHU
pauuoHanHn 6pojeBn (MOUTMBHW WM HEraTMBHW) CBOAWU ce, OYEBUAHO, Ha
C/ly4yaj Koju rope [UCKYTYyjemo.



144 O. C. MuTp nHos uh (4)

EnvmuHaupjoMm napameTtpa ti 13 jegHaumHa:
F (z, t}t2........ 0,
Pite) - i? =0,

no Sylvester-oBoj, Cauchy-eBoj wim no Kojoj Apyroj Me-
Toanl), pobuja ce jegHaumHa

&, t3,. m, tu) =0,

roe je F, nonMHOM Mo Ha3HavyeHUU aprymMmeHTumal).
Ako ce 3aTum U3 jeaHayMHa

Fi( zt2,ts, ,ta) ~
P2(z)-rf =0
eNMMMUHNLLE t2,/Nasn ce A0 HOBe jeAHaunHe
Ft te’STt»---» =0,

roe je Fg nonmMHOM MO HaBeAEHUW aprymMeHTMMa.
Mpoay>kyjyhu Tako ca evMmvHaumjoM napametapa

U (r=3,4,...,n-1),
Jonasu ce [0 jeaHauunHe
Fri (z,tn) —0,
Tako fa ce, Kaj ce u3 nocnefwe JegHaumHe W jefHauviHe

Pn(z)-C
e/IMMMHMLLE NapameTap tn, gobuja AehUHUTUBHO jegHaunHa
? Fnte)-0, (5)

roe je Fn nonvHom no z.

It Bugetn Ha npumep,

b. FlaBpunoBuny, Teopuja gewepmuHaBawa, beorpapg, 1889, ctp.
120-128;

A. K CyuwKeBunu, OCHOBbI BbICLUEA anrebpbl, YeTBEPTOE U3JaHNUE,
O3, MockBa—/leHuHrpag, 1941, nasa Vili, cTp. 206;

J. V. Uspenskv, Theory of Equations, New York, McGraw-Hill,
1948, p. 277-291.

2 Mpe Hero wTp ce MPUCTYNX MPUMEHW jefHe 0f MeToda 3a efun-
MUHALUVWjy, MOry ce KaTkKaja OCTBapMTM 3HaTHa ynpow4aBarwa MOAec ;M
KOMOMHOBakEM jefgHaunma y pfatom cuctemy. Heka je. Ha npumep, gata
jegHaumka

3 3
22s/z2+ 72~ 1+ \/z+ 2+\/(22-Dz™N )3\ Fz+2 **i+z.,

roe je i=\f-T.
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JegHaumHy (5) 3Bahemo LWpaHchopmaLll jenHa-
uvHe (1).

MNpema NoCTynky Kojum ce gouwsio Ao jeaHadmHe (5) oue-
BUAHO je fga OHa cajp>Xu pellewa CBMX jegHa4dmHa (1), 04HOCHO
JegHauunua (5) obyxBaTacse [
ce ponasn kada ce 3a Ha3HauYeHeKopeHe y3M)
bbUX0BaA 3Hauyewa (aeTepMmHaumje). AKO CMO Of CBUX OBUX jefl-
HaumHa y3egun jegHy ogpeheHy, oHpa Tpeba nocebHO mcnutatm
Koja cy opf pelleH>a jegHadnHe (5) UCTOA0GHO M pelleHa M3a-
OpaHe NPUMUTMBHE jeHauuHe Koja je obyxBaheHa jegHa4mHOM (1).

Mpumep |. OaTa je jeAHaunHa:

.3 5 o
yjz—1+ \Jz+ 24

I'Ipema ropmbem, nmeMo CUCTEM:

+2-i'#
2+1=
OBpe ce, jegHa 3a gpyrom, uMajy u3BpWUTL TpU enm-
MUHauyje.
Mpumep Il. Monasehn opf jegHaymHe

3 6 - ¢
yJz+ 2 Pl2-1=5s]z+2

n ctasbajyhu
6 —
-4\jz 4- 2= ' L«

\/22;- 1 =t2, ~

Ogrosapajyhmn cuctem (2) rnacum:.
trzz+tz+tftinNi+z,

22+ 2-1=%i2,

Ako h* uz fApyre jegHaumHe yBpCTUMO Yy NpBYy, fo6ujamo
[(z2-tz —Y)it-\-&~\+Ti1=1i+¢,
M3 nocnegwe jegHavynmHe U jefHauyunHe
. 1z z\=tx v

nako ce caga enumiiHuwe t{. OcTaje jow pa ce u3a fora eniimMuHuWwe

FoguieH 360pHUK 10
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pobuja ce cuctem:

M-to x> - T
z+2 = t\,
z2-1- t\.

OBge Tpeba u3BpWUTM [BE eMMWHauuvje, mMa ga ce y
[aToj jedHauMHWN jaBrbajy TPM KOpeHa. YonwTe, ©Opoj enMuHa-
umja cMawmhe ce yBeK Kaga u3Mmehy nosmHoma (z) nocTtojun
penaumja o6nvKa

Yy Pa=
\a, B=uemm no3utmBHa 6pojeBM M; 1 =Ma KakBa KOHCTaHTa).
2. Katkaga je nogecHuje pga ce dopMumpa Hajnpe jegHa-
uMHa Mo jedHOM of napameTapa tv. Mohumo of cuctema gedu-
HucaHor ca (3) u (4) 1 emMMUHauMjoM 00pasyjMo jegHaunHy Yy
Kojoj he opf napameTapa
2 J--
durypucatm camo jegaH napametap, peummo tv. Mo cebu ce
pasyme, ga hemo ce npu un3bopy napameTpa tv 3agpkatu Ha
OHOM KOjU je HajnofecHuju ca rneguviitTa nNpakTU4HocTU. [akne,
aKo ce emMMmuHULLE Z U NapameTpa:
N> xk S+
pobuja ce jegHaunHa
Qv (Bv) ~ 0, )
roe je Qv NoMMHOM no tv.
byayhmn [Oa cy z n U Be3aHu penauyjom

P ()
pellaBane jeAHauVHe (1) cBOAM ce Ha peLlaBamse jeaHaunHa(6)u(7).
Ako je noTpe6GHO opmMMpaTM jedHa4yMHy MO z, OcCTaje
jow ga ce u3 jegHaumHa (6) u (7) enmuHuwe tv. Y cnyyajy
Kapa je:
Py(z) =M ztN (M, /V- nBe KOMI/EKCHE KOHCTaHTE)
mvamo Tschirnhausen-oBy TpaHcthopmauuvjy mn Taga ce

eMMUHaLUvja napameTpa tv MOXXe W3BpLUMTKY, Ha npumvep, Her-
m ite -oBMM MOCTYMNKOM.

3. MNocmatpajmo oneT jeaHaumHy(1l)m npetnocraBuMoO caja
ba koehmupjeHTn nonmHoma F v nonnHoma Pv = (hyHKUMja
peasiHe HpPOMeH/bMBE X) npunagajy ob6nactm peasHUX ©Opojesa.
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Tapa ce nog
Py— e
\fPAX)(Pv(*)=>0)
nozpasymMeBa camo MO3UTUBHA BPEAHOCT KOpeHa.
[Jda 6ucmo y OBOM cnyyajy pewmnn jegHavmHy
1 P Pipn__ ~
¥p \ s/Pn]=0, («)
Tpeba nMpeTxogHO pewntn jegHaudmHy (5) U mMcnuTatm Koju Of
KopeHa (peLlera) 3a40BO/baBa jegHauvHy (8) mmajyhuy Buay na
P

KopeHn YyJPv{x) umajy NOMEHYTO 3Ha4eHbe.
Y3MUMO, Ha MpumMep, jeaHaunHy

4 3
V X + \[x+ \= \) X,
Oprosapajyhn cuctem rnacu:

x~t{,
X+1=

EnvmMmunHaupmjom napametpa t2 U3 nocnefre ABe jefHadunHe
Hanasn ce:

{t\-Uf =x+1,
W, y pasBujeHOM OBJINKY,
AN-3FN+3F*- T*-(x+1) =0. (10)

OBa jegHauuHa, C 063MpPOM Ha jegHa4YnHY

x=t\, (L)
nobuja npoctnju BuUA;

tl~xtl +3xtt+(1-2*) =0,

EnvmnHaumjom tt n3 npcnegrwe jegHauvHe U jeaHauvHe
(11 Hanasu ce

1 —x 3x 1-2%* 0 0 0
0 1 -x 3x 1-2* 0 0
0O O 1 - X 3x 1-2* 0
0 O 0 1 - X 3* | -2*
1 0 0. 0 - X @] 0
0 1 0 0 0 —=* 0
0O O 1 0 0 0 -*
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OcTaje jow pa ce pasBuje AeTepMuHaHTa Koja qurypuLle
y MOCAeuH0j jefHaunHu, a ce pewm Tako gobujeHa jegHaunHa
D(x) =0 n ga ce nposepu Aa /v Mehy HEeHUM peLleHMa
MMa TakBMX Koja 3a[0BOS/baBajy MPUMUTUBHY jefHauunHy (9).

Ada 6ucmo pewmnn  jegHadmnHy (9), MOXemMO MNOCTynuUTn W
Ha OBaj HauuH.

M3 (10) n (11) envmmnHaumjom X, nobuja ce
t\-.3t\+2 t\-t\-1=0. (12)
J- Pewena jegHaumHe (9) Hanase ce Mehy BpegHOCTUMA
x=t\ (*>0),
roe mecto tx Tpeba pefom ctaB/baTyM KopeHe jeaHaumHe (12).
4. Heka je capa paTta jegHadnHa

\/p1+1/K+\/ +\/ (13

(Py= no/mHomMu1 o Xx).

OBa jegHauyMHa, o4eBMAHO, He cnaga y Tmn (1). MehyTtum,
M OBAE MOXe [Aa Ce WCKOPWUCTM HaBefeHW MocTynai 3a ykna-
Hahe KopeHa.

CtaBMMO Hajnpe,

P& —2>
P, = ¢ (14)
> Ps = k.

JegHaumHa (13) gobunja ob6nmk

\IPx+Ti2+\/Pa- ~ 1 +4/P5- (15)
CraBMMO 3aTuUM:
Px “m2="41>
P*-h= (16)
P fti
JegHaumHa (15) ogHocHo (13) Taga nocTaje
ti + ti=z +t5ta. an

Ako cé u3 penayuvja (14), (16), (17) enMUHULLY MapameTpu
pobuja ce jegHaunHa

f FA*)-0,
je F6 nonnHom no r.
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Yonuwife, CcBaka jefTuMHa !

A(' Y K VA---o. 7pn)-0, ' m

roe je A anrebapcka b yHKULM®]jaHaapryme
ce TpaHcopmoBaTu, NPUMEHOM HaBeAeHOr MOCTYNKa, y
unHy koja neti e cagp>aBaTuznof KOPeHOM.

5. HaBegeHn nocTynak MOdke ce reHepanwucatn 6e3 Tell-
koha Ha penaumje ca ABe W HWULIE MPOMEH/LMBUX. Paawn jegHo-
CTaBHOCTK, 3agp>kahemMo ce camO Ha C/y4ajy [Be MpoMeLlbUBE.
Heka je pata penauyuja:

1 Pt Pr__ Pu__\ TN
FW*» Vin»,--., ¥YN) =0, (19>
roe cy Pv nosmHomu no
Z1- X1 + tyi, ~.
M rTe cy octajsie 03Hake NpoTymMadeHe y Be3u ca jegHadymHoMm (1).
CraBumo
Pv((,(2—iCv
(8,029 —i¢ (20)
v~12,...,n.
JegHaunHa (19) Taga go6buja 061MK
F (B1> %2> . tjj)—o. (21)

M3b6auyBarbeM napameTapa tv u3 jegHaumHa (20) v (21),
pobunja ce

Fn[zlwnz2=Q
roe je Fn nonvHom mno (i wn (2.

Ha civyaH HauvH 6uUcMO NOCTynuanM, ako 6GUCMO  MOLLN
o4 jeaHaunHe obnuka (18) roe je mecto

Py graB/beHo z2).
FnaBa pgpyra

6. Y 0BOj pacnpasu xXTenin CMO CamMO fa [JaMO HeKOJIMKe
npvveace O TpaHchopMaLvn U pelliaBakby anre6apckmx upa-
LUMOHa/IHMX jefHaudnHa, a Ha TO Hac je HaBeo OBaj pPas3/or.

M. Ounmunh CKpeHyOo HaMm je Mnadkwy Ha TOo fJa nu-
Tarbe O peAykoBawy jeAHaunMHa o06nmka (1) Ha 061KK

F(z)-0,



150 O, C MUTPUHOBUK (10)

roe je F (z) mnMHOM no z, HuWje [0BO/bHO OGPALLEHO Y /-
Tepatypn. TOM NpUIMKOM CEeTU/IM CMO Ce 4/laHka Koju je G ino
Lori a o6jaBmo 6all no nctom nutawyl).

Y TomMe uynaHKy Loria ce 3agp)aBa Ha UpauvoHaHUM
jegHaunHama cneuuyjanHor o6nukKa, rAe ce MojaB/byjy camo
KBaZpaTHN KOpeHW. YocTasioM Lori a v nounwbe OBakKo:

Danspresque tous les traités d’algebre élémentaire, je
trouve prescrit que ,, pourrendre rationnelle une équ
brigue qui ne I'est pas, on doit la rendre rationnelle a l'aide
d’une ou de plusieurs élévations a des puissances convenables®.

CBe jegHauvHe kKoje HaBoaun L oria ynase y tun (8), Kao
napTMkynapHu cnyyajeen. Lori a pgaje noctynato Koju hemo
oBako chopmynucaTu:

[a 6u ce pewmna jegHa anrebapcka npauyoHasiHa jeaHavnHa
T -0 (22)

a [a ce nps TOME He y3Me Yy MOMONh TMoTeHUuMparbe, Tpeba
obpaszoBaTn HOPMY dyHKuuMje /(r):

N(z)= (2) f2(2),...,fs(2),

roe je s 6poj pasMunTUX mM3pasa LWTo ca Aobujajy 'm3 yHK-
umje f(z) kaga KopeHuMa, Koju ce y OBOj (yHKUWjU jaBrbajy,
npunvuwemo cee mMoryhe pgetepmuHauuje (3Hadena); ako Mehy
hyHKUMjama

fv(2) (r=132,...,9)

nocrtoje takBe aBe /A (0 w fp(z2) m je

Tafa ce jedHa of HWX He y3Mma y 063up 1 6poj s ce cMarbyje
3a jeAnHULLY.

Hopma N (z) je paumoHasiHa (yHKUMja NO Z U Heka cy
HeHe Hyre

zltz2,...,23)
(q SepaH npupogHn 6pO;j)..

J) G. Loris, Remarques sur les équations algébriques non ration-
nelles (Mathesis, t 52, 1938, p. 129—131).

De Comberousse 3a Yyknawate KOpeHa W3 penayuja npe-
nopyuyyje mMeToj enaMMuHauuje, ann je TO MUTaHbe CamMo [0TakKao.

Bugetn o Tome: R

De Comberousse, Cours de mathématiques, t. 1V (Algébre
supérieure, seconde partie), cinquiéme édition, Paris, Gauthier—Viilars,
1923, p. 560-561.
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JegHa4ynHa
N (z)~ O
obyxBaTta cBa pellewa gate jegHadnHe (22), Kao N CBe Hyade
thyHKUMja
fi, I»,.»-, 4
o, KOjux je jegHa v cama nonasHa gyHkuuja f{z).

3a cBako of pewewa (23) Tpeba ucnutat ga /H je
NCTOA06HO U pellewe jeaHaunHe (22).

Mpumep. Lori a je cBOj NOCTynai MPUMEHMO Ha jegHAYVHY:

y*-a —\[x-~i=0 (24)

n 3a yHKunjy f(x):
f - -
Vx-a% §
o6pa3oBao HopMYyl)
tfwW=9--~p
CraBbajyhu
N (x) =0

pobunja ce =5 un TO HMje pellere jegHaudmHe (24). Ta jegHa-
UMHa npercrae/ba Npuvep anrebapcke jegHauMHe 6e3 KopeHald.
TOj uneHVUM paje Loria W reoMeTpueKky WMHTepnpeTauujy.

) Opyrom nMpuankoM O HOPMW 0Be (QyHKUMje yumw/bemMo jefHy
npumen6y. WMHauve, NnpvMeTUMO fa Je Halle opMynucakwe pesyntata npe-
AM3HUje Hero kop Loria.

2 Loria y wnctom ynaHky npumehyje aa HajcTapuje feno y KOMe je
HaBefeH npuMep anrebapcke jegHaunmHe 6e3 KopeHa npunaga J. S.
Young-y. To je: Theoiy and solution of algebraical équations. Il usga-
e TOr gena objaB/beHo je 1843. Ha cTtp. 43 Youn g uutupa jegHauuHy

(2x - 5) -t-j/inr2-7=0

Kao npumep anrebapcke jegHaunHe 6e3 KopeHa. AKo ce, npema Loria,
o6pasyje N (z), gobuja ce:

Bx2- 20n:+32=0.
MehyTum, o6agBa KopeHa Te jefHa4yMHe 3a[0BO/baBajy jeAHauUHY

(2x—S)- gm2—7=0.
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7. Y npepasakbumMa J. Kapamartel), y Be3au ca yknawa-
HEeM KOpeHa U3 jeiHauuHa, CTOju:

»Y KO/IMKO CYy u3pa3u CMOXeHWju MU 6poj KopeHa sehu, Ha
npuMep, ako Ce:y HEeKOj jedHauyMHU of HajMarse Tpu unaHaly

Hanase [ABa AR KOpeHa (n 3), Taga ce enemMeH
nytem (6e3 npuUMeHe KOMIIEKCHMX. OpojeBa) OBUX KOpeHa He
MO>XeMO 0c/10604AUTN",

Hanpepq je nmokasaHO ga noctoju i, gpyrn' mocTyrnak OCuM
OHOI KOju rope npefniadke y npegasawmma Je- K'pamata Y
cTBapu noctynak w3 npegasana j,- Kapamate Kao un oHaj o
kome rogopm G. Loria jecy y OCHOBWU jeQHO WCTO.

BpeaHo je KOMMapatviBHO MPOY4MTV MOCTYyMaK Koju CMo
Hanpes ynoTpebusv 1 OBaj Ha Koju cy camo ynytmnm G. L oria
nJ. Kapamara.

8. Mpumep. Y3MUMO jefHAUUHY:

\Jz="yJz+1+ 1. (25)
Mpen nocTynak (enemeHTapaH).
Mocne gusarwa Ha Ky6, vma ce
z={z+9%)\jz+\+3z +4,
Tj.
-27-4 =(z-4) 1.
Mogu3areM Ha KBagpaT Hanaswn ce
zs+5zs+8z =0.
Opyrn noctynak (Loria—Kapamarta).
Mohumo opf, dyHKuuje
[(z) =\z — +1—],
1) J. KapamaTa, Anrebpa I, npsu geo, Beorpaa, HayuHa Kwwura,

1949, cTp. 15.

2) OBae ce mucnu, Ba/bja, Ha NPUMep Ha OBaKBe jeAHauYUHe:

3 5
\/Xx-T-x=\JIxr+\,
5_ 7 A
\Ix +x2—x="fa1
WAM MOXJa CamMo Ha OBaKBe:
5 5

\IX-T+\/x2+T=xT+ x-i-
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N obpasyemo*
/j(z) = \Jz +\z1-1,
3
f2(z) = &yjz
8 __
f3z) =¢ \]z +sjz +1- 1,
fé(z)=¢€2 sjz -+ 1- 1,
f5z) =&\Jz + T-1,
roe je

co-1+r1Y3

Hopma dyHKupje /(z) je oBpge:

Mocne MHOXerwa U cBohewa, Bogehu npu Tome padyHa
pa je
€2+ ¢ t1=0,
pobnja ce
N(2) =18+572+8L.

Pesynrar je carnacaH ca OHUMM KoOju je rope nobujeH, HO
nprvMeHa OBOI MOCTYMKa CKOMYyaHa je ca efleMeHTapHuM, anm
3aMETHUM M3padvyHaBarbVMa.

TpehunocTynak (MeTon enuMMHauuje).

CraBnmo
\[z —ix,
\jz+\=1t2]
Tafa MMamMo CUCTEM
(26)
+ o= @7)
—2b1. (28)

EnvmunHaumjom t2 nobuja ce

z+1-fo-1)2
TJ.

(29)
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N3 jepgHaumHa (26) wn (29) Tpeba enumuHucatn joul tk.
JegHaunHa (26) MOXe ce HanucaTu M 0OBako:

z~t\,
na je Ha ocHoBy (29)
z-(z+2 tx) tt (30)
Ako ce capga u3 (29) u (30) enMUHULLIE nobuja ce:
z3+5z2+8z =0. (3D)

Jo pewera jeaHaunHe (25) mModke ce M oBako gohun. Ako
ce u3 jegHauunHa

z-ti
e/IMMVHULLE Z, Ma Ce
t\- tl+2tt=0,
oflak/ie ce Hasase KOopeHu \
1+iy/l
0, >
C 063Mpom Ha
z -t
pellewa 3a z jecy:
0, (32)

a TO Cy pellewa jeaHaunHe
, 23+5z22+8z =0.

OcTaje jow pa ce umcnuTa Ja M Cy HaBefeHa pelleHba
(32) 3amcta pellerba jegHauuHe (25).

Mocnenty moctynak usrnefa HajnofgecHuju. Mpsu ce Moxe
ynoTpebuty camo y BP0 W3Y3eTHUM NapTUKyNapHAM Cry4aje-
BMMa, [OK je nocnegHen (Tpehu) noctynak ynoTpe6/bMB y CBUMA
cnyyvajeBuma.

9. Op vHTepeca je Ay6/be MNpoyynTn ofHoOce m3Mehy npu-
MUTUBHE jeaHaunHe (1) W weHor TpaHcopmata (5); UCTO Tako
ofjHoCce wu3Mmehy NPUMWUTKBHE jefHayvHe (18) W HeHOr TpaHc-
(hopmarTa.
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Tako, Ha MpvMMep, Of MHTepeca je Aa ce oapean cTefieHd)
TpaHchopMata y 3aBUCHOCTM Of

PuPit *-
N cTeneHa

Vuvit.
pecneKTMBHUX MOMHOMA

McTto Tako, BpeaHO 6u OWIO HaBeCcTU KapaKTePUCTUUHE
cnyyajeBe, ocuM Beh CNOMeHYTUX, Y Kojuma ce 6poj enmmuHa-
umla cmamyje. AKoO 61 ce Morao ynpocTuTU HaBedeHN alroputam
KOjUM ce Jonasu A0 TpaHcopmaTa NpUMUTUBHE jeaHa4dvHe, TO
61 Takohe npeTcTaB/ba/io M3BECTaH MHTEpeC.

Mn ce oBge HeheMO 6aBUTWM rope HaBeAeHMM MuTarbMMa.
Ha H>x camo ynyhyjemo uuTaoua.

FnaBsa Tpehad)

10. Y 0BOj rnaBn usnoxuhemo, getasbHMje N MNOTAyHUje,
pesyntate HaBefleHe y 84 oBe pacnpased. YBeAMMO Hajnpe
HEKe O3Hake.

Cnosa:
a,pr,. Ay
o 02 .. facy
bu b2,.*-TbR ;
lu /2, w1y

O3HauyaBajy Lefne No3nTMBHE 6pojeBe.

* j. Y nuyap npounTtao je oBy pacnpaBy Y PYKOMNuCy W MpumeTaro
je cnepebe:

MocTaB/beHM MNpobaem fa ce Hahe cTeneit TpaHcopmarta jegHavuHe
(1) BepoBaTHO HUje nak, jep je pewere TOr npo6srema u 3a v=I [Bugetn
jegHauvHy (1)] npuavyHO KOMMAMKOBaHO. 3a Taj HajjeAHOCTaBHUjW  Cyudaj
pewetbe je cagpxaHo y asa Minding-oBa npasuia Koja je UCLPMHO
msHeo E. Netto y cBojoj anre6pu: Vorlesungen Uber Algebra (Teubner,
Leipzig), Bd. 2, 1900, S. 49—60 (§§ 869-375).

2 OBa rnaea fAofaHa je HakKHafHO, LWITO Ce YoCTasoM BWUAN U U3
KOMMo3numje came pacnpase.

3 J. KapamaTta u M Tomwuh npountanu cy, npe LTamnarwba,
OBY pacnpaBsy, Ha 4yeMy UM je nucay 3axBanaH. [log cyrectujom Kapa-
MaTe peguroBaHa je Tpeha rna.a.
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O3Hake:
A, ABSH Aai , -
Br, B2,.e.y j

Li, L2i->,
npeTcTaB/bajy enemeHtapHel) asirebapcke (QyHKUMje KOMII/IEKCHE
NpPOMeLLbUBE Z, Ca MPOU3BOSBLHUM KOMIIEKCHUM KoedhvLmjeHTUMA.

O3Hake
R(MtM2 ..))

(M=a b :.., /;, V=ueo nosutmeaH 6pOj)

npeTcTaB/bajy paumoHasiHe (yHKLUMje HasHaydeHUX aprymeHara y
KOMIM/IEKCHOM MOoApy4jy.

11. MNMocmaTtpajMo anrebapcky jegHaunHy

=0 (33)
y Kojoj A (z) nma 06nunK2)

/ o a2 “« \
A (z) =R \z, \JA, V (34)

YHKUNje Av (zhedmHncaHe w3pasnma:

| » b Bp \
Av- rVu VBuw,...,"BPj (35)

wv1l2,....,a0). ©
DyHKUMje
Bv{) ... B)

Koje ce jaB/bajy y hopmynama (35) gedmHucaHe cy u3pasvmMa:
5v:Mé)IU»?/Q, \C/ZQ s@JCCyn\ (36)

v=1,2,....p). =

1) Mop enemeHTapHoOM anrebapckoMm @QyHKUMjoM nojgpasymeBa ce
nspa3 obpasoBaH onepauujama cabupawa, Ofgy3uMar a, MHOXeHa, Ae/bet a
ncTeneHoBawa paunmoHaiHUM 6pojeM KOje Cy M3BpLUEHe, y KOHaYHOM 6pojy,
ca NMPOMEH/bUBOM Z.

2) YBoherwem nojma pefja anrebapcke wupauunoHanHe GQyHKUUje, YHe-
KONUKO 6K ce gpyrojaye dopmynucane YnkbeHuue gaTe Yy 0BOj pacnpaBsu.
O Tome nojmy BupAeTu, Ha npumep, M. TuxomaHagpuuykuii, KpaTka
Kypcb BbiCLWEelW anrebpbl, Xapkos, 1887, cTp. 3—5.
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dyHKUMje
Cvi (v=1/2,.. vy

Koje ce jaBsbajy y hopmynama- (36) AehuHucaHe cy, Ha aHaslo-
rmyaH HauuH, rnomohy dyHKumja

Dv(z2) v=12—,9).

Mpoay>Xyjyhn Tako, MpeTnocTaBMMO fa Cce Haj3ag Aonasm
[O anrebapckmx (QyHKUMja

....... e | 37
=1, 2,K),
roe cy
Lv=RYV (z) (38)
y=212,...,7A)
pauuioHanHe yHKUYje MPOMEH/bMBE
YBeaMmo napametpe tva nomohy copmyna

Av=_C
(r=142,...,0).
Tapa jegHaumHa (33) nocTtaje:
R ( iy =0
CraBumMO parbe
Bv-KI (41)
r=12,...,p).
Penaupje (35), npema (41), gobujajy 06UK:
Av= Rv“Xg, tibi t, -.., tph). (42)

Ako ce gosesly y  Besy penauuje(39) u (42), nponasun ce
[0 HOBUX penauuja:

Rv (4, tob> - -1 (16) = (43)
(r=12,..., a).
YBeaMmo cafga HoBe MapamMeTpe iV nomohy Be3a
Cv-C (44)

(r=1,2,..,, V).
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Tapa penaumje (36), Ha ocHoBY (44) wn (41), poBoge A0
OBUX penauuja:
Rv*(z, tic )tsc, -, tyc) ~ tWy
(*-1,2,...,B).

JarboM NpUMeHOM HaBefeHOr MOCTyrnKa A0/a3v ce Haj3apg,
0O penaupja

Kv ~ Rv~  (zptili hli---»hj)
(>=12,..., K);
Lv=R*P )=
D2, ..., A)
12. HaBefeHMN MOCTYNKOM ¢hopMUpaHe Cy OBe jefHaudnHe:
R(Z,ha 2, -+, M) =

Rviz>tlbjt2 tv*

(ve »2,. ., a);
/27 (z, tic,t2, ..., tTc) =M
=1 2,....B);
............................................. (48)
Rv ~ {z,hi
v=I1,2,...,K);
AQ" (*)-<£
v=12,...,A).
Cuctem (48) cactoju ce u3 TV jegHaunHa, roe je
1+a+pB+ - +A.
Y cuctemy (48) nojaesbyjy ce napameTpu KOjux uma
Ha 6pojy
K-1.
MowrTo cy
R un /&>
paumoHasiHe (PyHKLUMjE, MOXKEMO CTaBUTU
E. RrRm P@

v QP)
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rae cy
P, QI PT\ Q™
Mo/IMHOMU MO aprymMeHTMMa Koju he HWke OUTKM Has3HaueHW.
Cuctem (48) Taga gobuja 061UK:

— (49)
13. CtaB. 1° CBaka anrebapckaje
cBeCTU Ha 06anK
T(z)~0 (50>

roe je T (r) noauHom uo 2.

2° To csoherke MOXKe yBeK fJa Ce W3BpWM Mo npuHuuny
enuMmuHaumje: n3 N jegHaumHa (49) Tpeba enumuHucaTM 1)
napameTapa tpg.

14. M3noxkeHn anroputam 3a hopmMumpare TpaHchopmaTa
(50) anrebapcke jegHaunHe (33) MOXXe ce, Yy BE/IMKOM 6pojy
cny4ajeBa, 3HATHO YMNPOCTUTMW.

Mpobnematmka Ha KOjy je yKasaHO y § 9 oBe pacnpase

rnocTaje jow MHTEpecaHTHUWja, Kada ce y3my y 063up pesyntatuv
13 OBe Moc/efHe rnase.

MaTemMaTU4YKN MHCTUTYT Anpuna 1949
YHusep3nteta y Ckonmwy P
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4. C. MUTPVHOBWUY-
Ob MPPALUVMOHAJIbHbIX YPABHEHUMAX
{BbiBOA)

PaccmoTpum dyHkumio A{z\ z=x+iy7 onpefeneHHY CHAefylOLWUM
cnocobom

[ G a2 ac |\
A{z) =R\z,yjAi%
rpe:

1° /? ABnAeTcA payMoHanbHOM (QYHKUMed LUTUPOBaHHbLIX apry-

MEHTOB;
m 2° @i9 a2,.... Nna-uyenble MONOXUTENbHbIE YUCNA;

3° Av (v=1, 2,.,.,0) ABnsAwTcA (QYHKUMsMU oT (, Cnepytouei

hopMbl: \%

Ir %2 @ \
Av = Ren &£ ---, Vfip/-

O60o3HaueHnsa B nocneAHeli Gopmyne CXOAHbI MNpejLIecTBYOLWUM
o0603HauveHuam (I).

Mpegnonaraem, HaKoHel, 4TO

/ h h A \
Kv= RK)BLi, V~,---- Y~
rae
u = /?(}J(z)
(r=1, 2,. .., N
T.e. /?7(z) ABnATCA pauuoHanbHbIMKU (YHKLUUAMU 0T<L.

Ecnu BBefem napameTpbl tpg npy nomowm Gopmyn:

mA*-C
V=1, 2,..., a);
(F-1, 2—-RB);
n
(F-1, 2,.... A

NMPUXOAUM K CNeAylLlemMy 3aKalueHuto:
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Kaxpgoe anre6pavueckoe* ypaBHeHMUE
A (z)=0,

B KoTopomM dyHKumsa A (z) onpepeneHa BbllWe yKa3aH-
HblM cnoco6om, MoXeT O6bITb Npeobpas3oBaHO B ypa-
BHeHMUE

(2)=0,
rge P (z) nonuHom no z

3T0 npeobpas3oBaHuWe Bcerjga WUCNONHUMO 3AUMMU-
HaLI,I/IeVI napameTposB tpq, BBeéeaeHHBblX NOKa3aHHbB M
cnocob6om.

D. S. MITIRINOVITCH

SUR LES EQUATIONS ALGEBRIQUES NON RATIONNELLES!)

{Résumé)

Notations.
1° a, B L

alj 02»" ¢ *Yax»

bl, b%. >, bp ;

h* ~2>**e A

désignent des entiers positifs; *

2° AX, A%..., Acc;

Bi, B4 ..., By;

Bi, B%. .., Ly

sont des fonctions algébriques élémentaires de la variable complexe
z=x+ if,

c’est-a dire des fonctions de z qui se forment en effectuant sur z des
opérations algébriques élémentaires, en nombre limité;

3 R{Mi, MR....M®8),
RfHMi, m 2,Vk)
avec
p=R b,...jN

(V, s =entiers positifs),

1) Cest un résumé de I’étude O algebarskim iracionalnim Jednacinama, écrite en
langue serbe (voir pages précédentes de cet Annuaire).

FoguLeH 360pHUK u



162 O. C. MutpuHosuh (22)

sont des fonctions rationnelles des arguments
MI9

I. Les notations indiquées étant adoptées, considérons I'équation*
algébrique

A(2)=0, >
ou fa fonction A (z) est de la forme
( Gi__a2 ac P

z,\]An \1A2,. ..,\J Aa },

les fonctions Av (z) étant définies par les expressions

l h . .

Av(z)=R"™NU, \/Bu

(V=1> 2...... a)
Les fonctions
Bv (z) (i>=1, 2,...,R)
intervenant dans les formules (3) sont définies par

lda_e@_  a_\ “

Bv =RW\z,y/cl\/cs,...,ylcr 1
(v-1, 2,...,R).

Les fonctions
Q (@), C2(<£)>-.,Cy (2),

qui interviennent dans les formules (4), d’'une maniére analogue, sont
exprimées a l’aide des fonctions

Dv {z) (ir=L 2,.,., 6).
En poursuivant ainsi, on arrive, par supposition, a

A P

Kv-R ™A z™ U &>
! ko)
(v=I, 2, ...X),
Lv=R ()(2) (6>
(i>=1, 2,..., ),
J?<°® étant des fonctions rationnelles de la variable z.
Introduisons les paramétres t\a a l'aide des formules
Av-C (7)

(v=1, 2,..., ™.
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L’équation (1) devient alors
Rz txa,t2a,- .,taa)=Q ®)

En posant ensuite

Ev—tvb )
(F-1,
les relations (3), daprés (9), prennent la forme suivante
Av=R(*{z,kb, {10)
Si F'on met en correspondance les relations (7) et (10), on obtient
R " tia> - jt$h) = tva (12)
V=1, 2,..., a).
Introduisons les nouveaux paramétres t\¢ par les formules
Cv=Cc (12)
=1 2,...,y).

Les relations (4), d’apres (9) et (12), conduisent a

Ribd z, tic, tx,...,tyc)=tld (13)

(v=}.2,...,p).
Par application du méme procédé, on arrive enfin a
Kv= RP Z ki, ta,.. (14
(v=I, 2,...,K);
LVAR AN (z)=tiy (15)
(F=1, 2,...\.

Les relations (8), (11), (13),...,(15) forment un systeme de AT
équations, avec

N=1+a+p+---+A,

Dans ces iVrelations figurent les paramétres tpg dont le nombre est (N -1).
Puisque R et R sont des fonctions rationnelles, on peut poser

(16)

ou P, G, pwW, désignent des polyndmes en arguments qui seront
iudiqués plus bas.

11*
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D’apres (16), le systéme de N équations, mentionné plus haut, prend
la ferme suivante:

P (Z tha, t2a9-.. ?taa)=0;
PP (z,tyb, t2b . txb, 0
(v=I1, 2,..,,a);
Pb) ek t2c, - - >k-c) —tv% ke
=1, 2,..., B);

(17)
P\® (z,ki,ki ,mmt\i)-tM @ kI, kI, mm,
iv=1 2,... x);
I>W(2)-r'v{0(2=0

(v=l, 2,... A).

Les faits précédents donnent la possibilité d’énoncer la:
Proposition- Toute équation algébrique (1) peut étre transformée
en I'équation
T(z)=0,
ou T(z) est un polyndéme en z.

Cette réduction peut étre toujours réalisée par I'élimination des
(AT—1) paramétres tPq entre les N relations (17).

IL Notre étude, écrite en langue serbe, contient aussi, en dehors
des résultats précités, de nombreuses remarques relatives a des équations
du type (1) dans le cas ou la fonction A (z) a une forme moins générale
que celle considérée dans ce résumé. Ainsi, par exemple, nous avons
4tudié particuliéerement I’équation

I Pi__ P PR__j

F\z\/IP1\/P2,...,0,
ou:
1° F désigne un polyndme en arguments indiqués;
2° Pu p2> --,Pn sont des entiers positifs;
3° Pu Pz,..., Pn sont des polyndmes en variable complexe

z=-x+iy,
les coefficients de ces polyndmes étant des nombres complexes.

I11. Sans difficulté, on peut étendre le procédé employé a un sy-
stéeme des m équations algébriques en

%, 22,...,28,
ou
zk=xk+iyk
&=1, 2,

es équations algébriques étant du type (1).

A la fin, il faut noter le fait que dans la littérature mathématique
nous n’avons pas rencontré le probleme sur la transformation des équa-
tions algébrigues non rationnelles traité dans toute sa généralité comme
nous favons fait ici, et c’est seulement grace a cette circonstance que
nosu publions ces remarques sur le probleme en question.



